
1. ðÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØ (xn) ÚÁÄÁÎÁ Ó×ÏÉÍÉ �ÅÒ×ÙÍÉ Ä×ÕÍÑ ÞÌÅÎÁÍÉ x1, x2 É ÕÓÌÏ×ÉÅÍ xn+1 = 32xn−xn−1. ÷ÅÒÎÏ ÌÉ, ÞÔÏ ÜÔÁ �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØ �ÅÒÉÏÄÉÞÎÁ Á) �ÒÉ ÌÀÂÙÈ x1, x2, ÎÅ ÒÁ×ÎÙÈ ÏÄÎÏ×ÒÅÍÅÎÎÏ0; Â) ÈÏÔÑ ÂÙ �ÒÉ ËÁËÉÈ-ÎÉÂÕÄØ x1, x2, ÎÅ ÒÁ×ÎÙÈ ÏÄÎÏ×ÒÅÍÅÎÎÏ 0?2. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÞÅÒÅÚ ÌÀÂÙÅ 5 ÒÁÚÌÉÞÎÙÈ ÔÏÞÅË �ÌÏÓËÏÓÔÉ, ÎÉËÁËÉÅ ÔÒÉ ÉÚ ËÏÔÏÒÙÈ ÎÅ ÌÅÖÁÔÎÁ ÏÄÎÏÊ �ÒÑÍÏÊ, �ÒÏÈÏÄÉÔ ÅÄÉÎÓÔ×ÅÎÎÁÑ ËÒÉ×ÁÑ ×ÔÏÒÏÇÏ �ÏÒÑÄËÁ Ax2+Bxy+Cy2+Dx+Ey+F = 0(ÚÁÄÁÎÎÁÑ Ó ÔÏÞÎÏÓÔØÀ ÄÏ �ÒÏ�ÏÒ�ÉÏÎÁÌØÎÏÓÔÉ).3. îÁÊÄÉÔÅ n-À ÓÔÅ�ÅÎØ ÍÁÔÒÉ�Ù ( 1 11 0).4. îÁ �ÌÏÓËÏÓÔÉ ÚÁÄÁÎÏ �ÒÅÏÂÒÁÚÏ×ÁÎÉÅ { y1 = x1 + x2y2 = x1 .Á) óÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ ÌÉ ×ÅËÔÏÒ, ËÏÔÏÒÙÊ ÏÎÏ �ÅÒÅ×ÏÄÉÔ × ËÏÌÌÉÎÅÁÒÎÙÊ ÅÍÕ? îÁÊÄÉÔÅ ×ÓÅ ÔÁËÉÅ ×ÅË-ÔÏÒÙ.Â) òÅÛÉÔÅ ÚÁÄÁÞÕ 1 ÓÎÏ×Á.5. ðÕÓÔØ f(x) ∈ R[x℄ { ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ ÎÁÄ ËÏÌØ�ÏÍ R. òÁÚÌÏÖÉÍ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ f(x + h) ∈ R[x; h℄ �ÏÓÔÅ�ÅÎÑÍ h: f(x+h) = f(x)+hf1(x)+h2f2(x)+: : :, ÉÌÉ f(x+h) ≡ f(x)+hf1(x) (mod h2). ðÒÏÉÚ×ÏÄÎÁÑÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ f(x) (ÏÂÏÚÎÁÞÁÅÔÓÑ f ′(x)) { ÜÔÏ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ f1(x). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Á) (f + g)′ = f ′ + g′; Â)(fg)′ = f ′g + fg′; ×) ÅÓÌÉ f(x) = n
∑k=0 akxk , ÔÏ f ′(x) = n

∑k=0 kakxk−1; Ç) ÅÓÌÉ � { ËÏÒÅÎØ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ fËÒÁÔÎÏÓÔÉ k, ÔÏ � { ËÏÒÅÎØ f ′ ËÒÁÔÎÏÓÔÉ ÎÅ ÍÅÎÅÅ k − 1.6. ðÕÓÔØ x1, x2, : : : ;, xn - ÄÅÊÓÔ×ÉÔÅÌØÎÙÅ ÞÉÓÌÁ É x21+x22+ : : :+x2n = 1. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ�ÅÌÏÇÏ ÞÉÓÌÁ k > 2 ÓÕÝÅÓÔ×ÕÀÔ �ÅÌÙÅ ÞÉÓÌÁ a1, a2, : : : , an, ÎÅ ×ÓÅ ÒÁ×ÎÙÅ ÎÕÌÀ, |ai| 6 k − 1, i = 1, 2,: : : ;, n, É ÔÁËÉÅ, ÞÔÏ
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(k − 1)√nkn − 1 :7. ÷ÓÅ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÅ ÞÉÓÌÁ, × ÄÅÓÑÔÉÞÎÏÊ ÚÁ�ÉÓÉ ËÏÔÏÒÙÈ ÎÅ ÂÏÌØÛÅ n �ÉÆÒ, ÒÁÚÂÉÔÙ ÎÁ Ä×ÅÇÒÕ��Ù. ÷ �ÅÒ×ÕÀ ÇÒÕ��Õ ×ÈÏÄÑÔ ×ÓÅ ÞÉÓÌÁ Ó ÎÅÞÅÔÎÏÊ ÓÕÍÍÏÊ �ÉÆÒ, ×Ï ×ÔÏÒÕÀ { Ó ÞÅÔÎÏÊ ÓÕÍÍÏÊ�ÉÆÒ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ 1 < k < n, ÔÏ ÓÕÍÍÁ k-È ÓÔÅ�ÅÎÅÊ ×ÓÅÈ ÞÉÓÅÌ �ÅÒ×ÏÊ ÇÒÕ��Ù ÒÁ×ÎÁ ÓÕÍÍÅk-È ÓÔÅ�ÅÎÅÊ ×ÓÅÈ ÞÉÓÅÌ ×ÔÏÒÏÊ ÇÒÕ��Ù.8. íÙ ÓËÁÖÅÍ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ P ÚÁÄÁÎ ÕÚÅÌ ÉÎÔÅÒ�ÏÌÑ�ÉÉ x ËÒÁÔÎÏÓÔÉ k, ÅÓÌÉ ÚÁÄÁÎÙÕÓÌÏ×ÉÑ P (x) = y, P ′(x) = y′, : : : , P (k−1)(x) = y(k−1) ÎÁ ÚÎÁÞÅÎÉÑ ÜÔÏÇÏ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ É �ÅÒ×ÙÈ k − 1ÅÇÏ �ÒÏÉÚ×ÏÄÎÙÈ × ÔÏÞËÅ x. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ ÎÁÂÏÒÁ ÕÚÌÏ× Ó ÓÕÍÍÁÒÎÏÊ ËÒÁÔÎÏÓÔØÀ n + 1ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ ÅÄÉÎÓÔ×ÅÎÎÙÊ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ P ÓÔÅ�ÅÎÉ ÎÅ ×ÙÛÅ n, ÕÄÏ×ÌÅÔ×ÏÒÑÀÝÉÊ ×ÓÅÍ ÚÁÄÁÎÎÙÍ ÕÓÌÏ×ÉÑÍ.


