
óÅÒÉÑ 5(b): �ÏÇÒÁÎÉÞÎÙÅ ÚÁÄÁÞÉ

1. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÕÒÁ×ÎÅÎÉÅ x

2

− 5y

2

= 19 ÉÍÅÅÔ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÏ ÍÎÏÇÏ ÒÅÛÅÎÉÊ × ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÈ ÞÉÓÌÁÈ.

2. îÁÔÕÒÁÌØÎÏÅ ÞÉÓÌÏ n ÎÁÚÏ×ÅÍ �ÏÞÔÉ Ë×ÁÄÒÁÔÏÍ, ÅÓÌÉ n ÍÏÖÎÏ �ÒÅÄÓÔÁ×ÉÔØ × ×ÉÄÅ n = ab, ÇÄÅ a É b {

ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÅ ÞÉÓÌÁ, �ÒÉÞÅÍ a 6 b 6 1;01a. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÏ ÍÎÏÇÉÈ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÈ m ÓÒÅÄÉ ÞÉÓÅÌ m,

m+ 1, m+ 2, : : : , m+ 198 ÎÅÔ �ÏÞÔÉ Ë×ÁÄÒÁÔÏ×.

3. óÔÏ ÄÅ�ÕÔÁÔÏ× ÏÂÒÁÚÏ×ÁÌÉ 450 ËÏÍÉÓÓÉÊ. ëÁÖÄÙÅ Ä×Å ËÏÍÉÓÓÉÉ �ÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ ÎÅ ÂÏÌÅÅ ÞÅÍ �Ï ÔÒÅÍ ÄÅ�ÕÔÁÔÁÍ,

Á ËÁÖÄÙÅ �ÑÔØ ËÏÍÉÓÓÉÊ { ÎÅ ÂÏÌÅÅ ÞÅÍ �Ï ÏÄÎÏÍÕ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ËÁËÉÅ-ÔÏ ÞÅÔÙÒÅ ËÏÍÉÓÓÉÉ �ÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ ÒÏ×ÎÏ �Ï

ÏÄÎÏÍÕ ÄÅ�ÕÔÁÔÕ.

4. îÁ ÄÏÓËÅ ÂÙÌÉ ×Ù�ÉÓÁÎÙ 4000 ÒÁÚÌÉÞÎÙÈ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ, ÍÅÎØÛÉÈ 30000. åÓÌÉ ÎÁ ÄÏÓËÅ ×Ù�ÉÓÁÎÙ ÞÉÓÌÁ

a É b, ÒÁÚÒÅÛÁÅÔÓÑ ÄÏ�ÉÓÁÔØ ÎÁ ÄÏÓËÕ ÞÉÓÌÏ îïä(a; b). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÔÁËÉÍÉ Ï�ÅÒÁ�ÉÑÍÉ ÎÅÌØÚÑ ÄÏÂÉÔØÓÑ ÔÏÇÏ, ÞÔÏ

×ÓÅ ÞÉÓÌÁ ÏÔ 1 ÄÏ 10000 ÂÕÄÕÔ ×Ù�ÉÓÁÎÙ ÎÁ ÄÏÓËÅ.

5. îÁ �ÌÏÓËÏÓÔÉ ÏÔÍÅÞÅÎÏ 179 ÔÏÞÅË. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÎÁÊÄ£ÔÓÑ ÔÁËÁÑ ÏÔÍÅÞÅÎÎÁÑ ÔÏÞËÁ, ÞÔÏ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÑ ÏÔ ÎÅ£

ÄÏ Ä×ÕÈ ÂÌÉÖÁÊÛÉÈ Ë ÎÅÊ ÏÔÍÅÞÅÎÎÙÈ ÔÏÞÅË ÏÔÌÉÞÁÀÔÓÑ ÎÅ ÂÏÌÅÅ ÞÅÍ × 1,79 ÒÁÚÁ.

6. ÷ ËÏÍ�ÁÎÉÉ Õ ËÁÖÄÙÈ Ä×ÕÈ ÌÀÄÅÊ ÒÏ×ÎÏ �ÑÔØ ÏÂÝÉÈ ÚÎÁËÏÍÙÈ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ËÏÌÉÞÅÓÔ×Ï ÚÎÁËÏÍÓÔ× (�ÁÒ

ÚÎÁËÏÍÙÈ) ËÒÁÔÎÏ ÔÒÅÍ.

7. ïÂÏÚÎÁÞÉÍ ÞÅÒÅÚ p(n; k) ËÏÌÉÞÅÓÔ×Ï ÄÅÌÉÔÅÌÅÊ ÞÉÓÌÁ n, ÎÅ ÍÅÎØÛÉÈ, ÞÅÍ k. þÅÍÕ ÒÁ×ÎÁ ÓÕÍÍÁ p(1001; 1) +

+p(1002; 2)+ p(1003; 3) + : : :+ p(2000; 1000)?

8. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÌÀÂÏÅ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÏÅ ÞÉÓÌÏ, ÎÅ �ÒÅ×ÏÓÈÏÄÑÝÅÅ n!, ÍÏÖÎÏ �ÒÅÄÓÔÁ×ÉÔØ × ×ÉÄÅ ÓÕÍÍÙ ÎÅ ÂÏÌÅÅ n

ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÈ ÄÅÌÉÔÅÌÅÊ n!.

9. îÁÚÏ×ÅÍ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÏÅ ÞÉÓÌÏ ÞÅÒÎÙÍ, ÅÓÌÉ ÏÎÏ ÒÁ×ÎÏ 1 ÉÌÉ Ñ×ÌÑÅÔÓÑ �ÒÏÉÚ×ÅÄÅÎÉÅÍ ÞÅÔÎÏÇÏ ËÏÌÉÞÅÓÔ×Á �ÒÏÓÔÙÈ

ÞÉÓÅÌ (ÎÅÏÂÑÚÁÔÅÌØÎÏ ÒÁÚÌÉÞÎÙÈ). ÷ÓÅ ÏÓÔÁÌØÎÙÅ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÅ ÞÉÓÌÁ ÎÁÚÏ×ÅÍ ÂÅÌÙÍÉ. óÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ ÌÉ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÏÅ

ÞÉÓÌÏ, Õ ËÏÔÏÒÏÇÏ ÓÕÍÍÁ ×ÓÅÈ ÂÅÌÙÈ ÄÅÌÉÔÅÌÅÊ ÒÁ×ÎÁ ÓÕÍÍÅ ×ÓÅÈ ÞÅÒÎÙÈ? (1 É ÓÁÍÏ ÞÉÓÌÏ ÔÏÖÅ ÓÞÉÔÁÀÔÓÑ ÄÅÌÉÔÅÌÑÍÉ.)


